ALGEBRA 7Z GEOMETRIA ANALITYCZNA

Egzamin na ocene celujaca, styczen 2018

TreSci zadan prosze nie przepisywac. W rozwigzaniach nalezy opisa¢ rozumowanie prowadzace
do celu, uzasadni¢ wyciagniete wnioski, zacytowa¢ wykorzystane twierdzenia, napisa¢ zastosowane
wzory oraz, jesli jest to potrzebne, sporzadzi¢ czytelny rysunek.

Powodzenial

ZADANIA
1. Obliczy¢
[(\/§+ 1) +i (\/ﬁ— 1)]20.

Wymnik zapisa¢ w postaci algebraiczne;j.

2. Liczby —11 1 sg jedynymi rozwigzaniami rzeczywistymi
réwnania 2° + pr® + qv +r = 0 (p,q,r € R). Wyznaczy¢
wszystkie tréjki (p, ¢, r), dla ktérych jest to mozliwe.

3. Czy kazda macierz osobliwa' mozna przedstawi¢ jako
sume dwoch macierzy nieosobliwych? Jesli odpowiedzig jest
tak, to poda¢ dowdd, a jeSli nie, to wskazac¢ kontrprzykiad.

4. Pokazac, ze jezeli wszystkie wierzchotki szeScianu maja
wspoirzedne catkowite, to dlugos¢ jego krawedzi jest liczbg
naturalna.

Autorzy lub zrédila zadan: 1 - Jerzy Cislo, 2 - Studencka Olimpiada Matematyczna w Rosji,
3 - Zbigniew Skoczylas, 4 - miesiecznik ,Delta” (to zadanie zasugerowal mi Jerzy Cislo).

'M6wimy, ze macierz A jest osobliwa, gdy spelia warunek det (4) = 0.



