ALGEBRA 7Z GEOMETRIA ANALITYCZNA
Egzamin na ocene celujaca, luty 2020

TreSci zadan prosze nie przepisywac. W rozwigzaniach nalezy opisa¢ rozumowanie prowadzace
do celu, uzasadni¢ wyciagniete wnioski, zacytowa¢ wykorzystane twierdzenia, napisa¢ zastosowane
wzory oraz, jeSli jest to potrzebne, sporzadzi¢ czytelny rysunek. Powodzenia!

ZADANIA

1. Poda¢ przykiad wielomianu dwéch zmiennych, ktérego wykres po
obrocie o kat /3 wokét pionowej osi uktadu wspétrzednych nie zmieni
sie, ale nie bedzie tak dla mmniejszych katéw dodatnich. Opisa¢ sposob
otrzymania wielomianu o tej wlasnosci.

2. Pokazac, ze istnieja liczby niewymierne a, b, ¢ takie, iz liczby

a+b+c, a®+b+c2 ad+b+c

sg naturalne.

3. Po dodaniu 1 do wszystkich wyrazéw macierzy kwadratowej stopnia
n > 3 otrzymamy macierz osobliwg. Tak samo bedzie, gdy od kazdego
jej wyrazu odejmiemy 1. Pokaza¢, Zze macierz jest osobliwa.

4. W przestrzeni R? réwnanie plaszczyzny przechodzacej przez trzy
niewspotliniowe punkty P; = (x1,y1, 21), P» = (%2, 40, 20), P5 = (23,3, 23)
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Znalez¢ analogiczne réwnanie sfery przechodzacej przez cztery niewspol-
plaszczyznowe punkty Wi = (g, yr, 21) (1 < k < 4).

Autorem zadan jest Zbigniew Skoczylas.



