ALGEBRA Z GEOMETRIA ANALITYCZNA

Egzamin na ocene celujaca, 9. lutego 2024

ZADANIA

1
1. 1. Dana jest funkcja f(z) = z+ = dla z € C\ {0}. Rozwigza¢ rownanie z
Z

niewiadoma zespolong

F24(z) = 2,

gdzie zapis f" = fo fo...o f oznacza odpowiednie zlozenie funkcji: 2(2) = f(f(2)).
n razy

2. Wyznaczy¢ rzeczywisty wspotczynnik a wielomianu
p(z) = 2% + 22* 4 az® 4 253

wiedzac, ze wszystkie pierwiastki zespolone tego wielomianu sa parami rozne i leza —

zaznaczone na plaszczyznie zespolonej — na pewnym okregu o srodku w zerze.

3. Kazdy wiersz macierzy kwadratowej A stopnia n > 1 ma postaé

Vv Vv Vv
tylko zera tylko jedynki tylko zera

przy czym w roznych wierszach moga by¢ inne liczby zer na poczatku/koncu oraz jedynek
w srodku albo moze ich nie by¢ w tych miejscach. Wykazac, ze det(A) € {—1,0, 1}.

Ponizej przyktadowa macierz piagtego stopnia spetniajaca te warunki.

0000

AN
I
[ e R e

O~ O

11
11
11
00

O~ = O

4. Czworoscian foremny ABC'D jest wpisany w sfere o srodku w poczatku uktadu
wspotrzednych. Znamy potozenie dwoch jego wierzchotkow: A = (1,5,1) oraz B =

(3, -3, 3). Wyznaczy¢ wspolrzedne pozostalych wierzchotkow czworoscianu.

Zadanie 4 jest autorstwa dr. Zbigniewa Skoczylasa, zadanie 3 jest zapozyczeniem, zas zadania 1 i 2 zostaly utozone
na potrzeby egzaminu przez Wlodzimierza Baka.



