ANALIZA MATEMATYCZNA 1

Egzamin na ocene celujaca, luty 2016

TreSci zadan prosze nie przepisywac. W rozwiazaniach nalezy opisa¢ rozumowanie prowadzace
do celu, uzasadnic¢ wyciggnigte wnioski, zacytowac¢ wykorzystane twierdzenia, napisa¢ zastosowane
wzory oraz, jesli jest to potrzebne, sporzadzi¢ czytelny rysunek.

Powodzenial

Zbigniew Skoczylas

ZADANIA'

1. Pokazac, ze dla pewnej liczby naturalnej n rozwiniecie dziesietne
\v/n zaczyna sie ukladem cyfr 2016, a bezpoSrednio po przecinku ma 7
sidemek”. Pozostale cyfry rozwiniecia moga by¢ dowolne.?

2. Jakie wartoSci moze przyjac granica

(@)
xli%l—i- f(x)’

gdy f jest funkcja ciagla na przedziale [0, 1) i dodatnig na (0,1)? Od-
powiedZ uzasadnic.

3. Zmnalez¢ wielomian, ktéry tylko w —1 i 2 ma ekstrema lokalne
wlasciwe (odpowiednio minimum i maksimum), a ponadto tylko w 0
ma, punkt przegiecia.

4. Niech funkcja f bedzie ciagla i nieujemna na przedziale |a, b]
(@ > 0). Wyprowadzi¢ wzér na objetos¢ brylty powstalej z obrotu ob-
szaru {(z,y) ER*:a <z < b, 0< y < f(x)} wokdt osi Oy. Korzy-
stajac z niego obliczy¢ objetos¢ torusa, tj. bryly powstalej z obrotu
kola o promieniu r wokét osi oddalonej o R (R > r) od jego $rodka.

! Autorem zadan jest ZS.
2Tak samo jest dla innych ukladéw cyfr na poczatku i po przecinku oraz dla pierwiastkéw dowolnego stopnia.



