
ANALIZA MATEMATYCZNA 1
Egzamin na ocenę celującą, luty 2016

Trésci zadań proszę nie przepisywác. W rozwiązaniach należy opisác rozumowanie prowadzące
do celu, uzasadníc wyciągnięte wnioski, zacytowác wykorzystane twierdzenia, napisác zastosowane
wzory oraz, jésli jest to potrzebne, sporządzíc czytelny rysunek.

Powodzenia!

Zbigniew Skoczylas

ZADANIA1

1. Pokazác, że dla pewnej liczby naturalnej n rozwinięcie dziesiętne√
n zaczyna się układem cyfr 2016, a bezpósrednio po przecinku ma 7

„siódemek”. Pozostałe cyfry rozwinięcia mogą býc dowolne.2

2. Jakie wartósci może przyją́c granica
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gdy f jest funkcją ciągł̨a na przedziale [0, 1) i dodatnią na (0, 1)? Od-
powied́z uzasadníc.

3. Znaléźc wielomian, który tylko w −1 i 2 ma ekstrema lokalne
włásciwe (odpowiednio minimum i maksimum), a ponadto tylko w 0
ma punkt przegięcia.

4. Niech funkcja f będzie ciągła i nieujemna na przedziale [a, b]
(a > 0) . Wyprowadzíc wzór na objętóśc bryły powstałej z obrotu ob-
szaru

{
(x, y) ∈ R2 : a 6 x 6 b, 0 6 y 6 f (x)

}
wokółosi Oy. Korzy-

stając z niego obliczýc objętóśc torusa, tj. bryły powstałej z obrotu
koła o promieniu r wokółosi oddalonej o R (R > r) od jego środka.

1Autorem zadań jest ZS.
2Tak samo jest dla innych układów cyfr na początku i po przecinku oraz dla pierwiastków dowolnego stopnia.


