ANALIZA MATEMATYCZNA 1

Egzamin na ocene celujaca, 4 lutego 2019

Tresci zadan prosze nie przepisywac. W rozwiazaniach nalezy opisa¢ rozumowanie prowadzace
do celu, uzasadnic¢ wyciggniete wnioski, zacytowac¢ wykorzystane twierdzenia, napisa¢ zastosowane
wzory oraz, jeSli jest to potrzebne, sporzadzi¢ czytelny rysunek. Powodzenia!

ZADANIA

1. Czy istnieja ciagi (x,), (y,) liczb naturalnych takie, ze
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2. Pokazaé, ze brzeg dowolnego zbioru écisle wypuklego! na pla-
szczyznie mozna, podzielic dwiema prostymi réwnoleglymi na cztery
krzywe o jednakowych dlugo$ciach.

3. Pewng substancje o objetosci V' chcemy przechowa¢ w kopcu w
ksztalcie stozka. Jaki powinien by¢ kat nachylenia tworzacej stozka do
podstawy, aby powierzchnia parowania substancji, czyli powierzchnia
boczna stozka, byla najmniejsza?

4. W ktérym miejscu nalezy umiesci¢ pionowy pas o szerokoSci 1,
aby przykryt fragment obszaru
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Zrédia: zadanie 3. jest powszechnie znane (folklor), autorem pozostatych zadan jest Zbigniew
Skoczylas.

I'Méwimy, ze zbiér jest scisle wypukly, gdy jest wypukly a jego brzeg nie zawiera zadnego odcinka.



ANALIZA MATEMATYCZNA 1

Egzamin na ocene celujaca, 11 lutego 2019

TreSci zadan prosze nie przepisywac. W rozwiazaniach nalezy opisa¢ rozumowanie prowadzace
do celu, uzasadnic¢ wyciggnigte wnioski, zacytowac¢ wykorzystane twierdzenia, napisa¢ zastosowane
wzory oraz, jesli jest to potrzebne, sporzadzi¢ czytelny rysunek. Powodzenia!

ZADANIA
10g2 n logg n
1. Obliczy¢ granice lim (2 + —) — (3 + _)
n—oo T n

2. Przekrdj poprzeczny rowu ma ksztalt krzywej y = In (1 + 332) :
Zmalez¢ najwieksza Srednice rury, ktéra dotyka najnizej potozonego
punktu rowu (rysunek).

3. Obliczyt calke
/ e” sin* zdz.

4. Udowodni¢ twierdzenie Archimedesa: jesli sferg i opisany na niej
walec przetniemy dwiema plaszczyznami prostopadlymi do osi walca,
to pasy na sferze i walcu polozone miedzy plaszczyznami beda mla}y
jednakowe pola.
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Zrodia: zadania 3. 1 4. sa powszechnie znane (folklor), autorem pozostatych zadan jest Zbigniew
Skoczylas.



