
ANALIZA MATEMATYCZNA 2

Egzamin na oen� eluj¡¡, 27. zerwa 2022

Tre±i zada« prosz� nie przepisywa¢. Ka»de zadanie nale»y rozwi¡zywa¢ na osobnej karte i doª¡zy¢ do

pray wypeªniony blankiet z tabelk¡. Rozwi¡zania powinny zawiera¢: opis rozumowania prowadz¡ego do elu,

uzasadnienia wyi¡ganyh wniosków, nazwy wykorzystanyh twierdze«, zastosowane wzory oraz, je±li jest to

potrzebne, zytelny rysunek. Podzas pray wolno korzysta¢ z tzw. kalkulatora prostego. Powodzenia!

ZADANIA

1. Udowodni¢ nierówno±¢
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2. Pokaza¢, »e dla p > 1 szereg
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jest zbie»ny.

3. Czy istnieje wielomian dwóh zmiennyh posiadaj¡y dokªadnie dwa ekstrema lo-

kalne � minimum oraz maksimum, przy zym warto±¢ tego wielomianu w minimum lo-

kalnym jest wi�ksza od warto±i w maksimum lokalnym?

4. Powierzhni� bozn¡ wala (bez podstaw) o promieniu R i wysoko±i h przei�to

pªaszzyzn¡ przehodz¡¡ przez ±rodek symetrii wala i nahylon¡ do jego osi pod k¡tem

45◦. Z otrzymanyh fragmentów utworzono szzelne �kolanko� i ustawiono je tak, »e

pªaszzyzna sklejenia jest prostopadªa do poziomu (rys.). Jaka jest maksymalna obj�to±¢

wody, któr¡ pomie±i tak ustawione �kolanko�? Przeprowadzi¢ oblizenia dla (a) h = 6R,

(b) h = 4R.

Zadanie 3 jest zapo»yzeniem; zadania 1, 2 i 4 zostaªy uªo»one na potrzeby egzaminu przez Wªodzimierza B¡ka.


